TEORIA DE CONJUNTOS
J. Climent Vidal.

1. DESCRIPCION.

La teoria de conjuntos pretende ser el fundamento de las mateméticas.
Todas las nociones y construcciones matematicas se definen y obtienen a
partir de las nociones primitivas de conjunto y pertenencia, estando esas
nociones primitivas sujetas a cumplir una serie de axiomas, que se supone
capturan los principios conjuntistas “obviamente verdaderos”. A partir de
tales axiomas se pueden obtener tods las matematicas actuales. No obstante,
hay ciertas cuestiones, como por ejemplo, la Hipdtesis del continuo, de las
que los axiomas de la teoria de conjuntos no pueden dar cuenta, i.e., no son
ni demostrables ni refutables a partir de los mismos, pero eso forma parte
del estudio metamatematico de la teoria de conjuntos.

Nuestro objetivo es el de desarrollar axiomaticamente la teoria de conjun-
tos de Zermelo-Fraenkel-Skolem. Para ello, por una parte, compararemos los
conjuntos, sin que estén dotados de ninguna estructura adicional, mediante
las aplicaciones, comparacién que nos conducira a la nocién de cardinal y a
la aritmética cardinal, y, por otra, los conjuntos dotados de algin tipo de
ordenacion, mediante los morfismos, i.e., las aplicaciones que preservan las
estructuras involucradas, entre tales conjuntos, comparaciéon que nos condu-
cira, en el caso particular de que se consideren buenas ordenaciones sobre los
conjuntos, a la nocién de ordinal y a la aritmética ordinal. Naturalmente,
todo ello exigira estudiar la clasificacion de las aplicaciones, los teoremas
de isomorfia de Dedekind-Noether, las nociones y construcciones universales
clasicas, como por ejemplo, las de producto e igualador, y sus duales, co-
producto y coigualador, que son casos particulares, respectivamente, de las
de limite proyectivo y limite inductivo; asi como las propiedades de estabi-
lidad de las diferentes nociones de conjunto ordenado bajo tales limites y
colimites. Ademas, como aplicacion estudiaremos el universo de las dlgebras
booleanas y los homomorfismos entre ellas.

2. PROGRAMA DE LA ASIGNATURA.

1. AXIOMAS Y OPERACIONES.
2. RELACIONES Y FUNCIONES. CLASIFICACION Y TEOREMAS DE ISO-
MORFIA.
3. PRODUCTOS, IGUALADORES Y PRODUCTOS FIBRADOS. COPRODUC-
TOS, COIGUALADORES Y SUMAS AMALGAMADAS.
CONJUNTOS ORDENADOS Y HOMOMORFISMOS.
LIMITES PROYECTIVOS E INDUCTIVOS.
NUMEROS NATURALES, ENTEROS, RACIONALES Y REALES.
RETICULOS Y OPERADORES DE CLAUSURA.
ALGEBRAS BOOLEANAS Y HOMOMORFISMOS.
ORDINALES Y ARITMETICA ORDINAL.
10. CARDINALES Y ARITMETICA CARDINAL.
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